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Osservazione (di Francesco Romeo — Romeo è il cognome). Se conside-
riamo il processo

Bt = 4tW 2
t − 2t2

e calcoliamo

E(Bt | Fs) = 4t(W 2
s +t−s)−2t2 = 4tW 2

s +2t2−4ts = 4tW 2
s +2(t−s)2−2s2

E(Bt | Fs) = 4(t− s)W 2
s + 4sW 2

s + 2(t− s)2 − 2s2

E(Bt | Fs) = Bs + 4W 2
s (t− s) + 2(t− s)2

da cui anche (W 2
t − t)2 − Bt è una martingala! Giusto, ma Bt non è un

processo a traiettorie crescenti come invece lo sono le traiettorie di

At =
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r dr
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